
5.Ulteriori esercizi sulle disequazioni razionali di primo e secondo grado 

 

Esempio 15. Risolvere la disequazione:  *) 3x - 6 > 0. 

Si ha: 

 

3x - 6 > 0    3x > 6     

3

6

3

3



x

      x > 2. 

 

Le soluzioni della (*)  sono, dunque, i numeri x > 5/3, ossia tutti i numeri reali maggiori di 5/3. 

La scrittura x > 5/3 si può sostituire con l’equivalente x  ] 5/3,+  [. Geometricamente 

possiamo rappresentare l’insieme soluzione della disequazione nel seguente modo: 
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                                fig. 1 

 

 

Giova osservare che dalla figura 1 si deduce anche che la disequazione 3x - 6 < 0 è verificata 

per x < 2 e che l’equazione 3x -6 = 0 per x = 2 . 

 

Esempio 16. Risolvere la disequazione:  *)  5x + 7 < 0. 

La disequazione (*) è equivalente alla seguente 2x - 7 > 0, moltiplicando primo e secondo 

membro per -1. Si ha: 

 

    5x + 7 < 0        5x < -7     

5

7

5

5 



x

      

5

7

x  

 

Pertanto la disequazione (*) ammette le soluzioni  

5

7

x  ovvero x  















5

7

, . 
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                                fig. 2 

 

 

Esempio 17. Risolvere la disequazione:  *)  - x > 2. 

Si ha: 

 

- x > 2     - x  >  - 2       x < 2. 



Pertanto la disequazione (*) è verificata da tutti i numeri minori di 2,  x  ] - , 2 [. 

 

Esempio 18. Risolvere la disequazione:  *) x

xx









3

7

2

3

 

La disequazione non è assegnata nella forma normale ax + b > 0. Pertanto, bisogna 

preliminarmente ricondurla a tale forma. 

La disequazione: 

 

x

xx









3

7

2

3

 

 

calcolando il m.c.m. tra i denominatori, si può scrivere nel seguente modo: 
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xxx
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6
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6
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







 

1

 

 

ossia: 

 

057914623621493  xxxxxxx  

 

da cui, risolta quest’ultima disequazione in forma normale, si ottiene: 

 

7/557057  xxx . 

 

Esempio 19. Risolvere la disequazione:  *) 

3

12

7)2(

22





x

xx  

Eseguendo le potenze si ha: 

 

3

12

744

22





x

xxx  

 

da cui, calcolando il m.c.m. tra i denominatori si ha: 

 

3

12

3

)7(3

3

)44(3

22









 xxxx

 

 

ossia: 

 

5/410/8810                                                             

8101232112123

22





xxx

xxxxx

 

 

                                                        

1

 Abbiamo eliminato i denominatori moltiplicando ambo i membri per 6 >0. 



Esempio 20. Risolvere la disequazione   023321 x  

Si ha: 

 

      )21(32123321023321  xxx  

 

 

 

3

)21(

)21(3
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







 x

x

 

 

Esempio 21. Risolvere la disequazione 32343332  xx  

Si ha: 

 

   

 

32

3

32

32

33232343332













x

xx  

da cui si ha: 

 

23

3

32

3









 xx  

 

Osserviamo che abbiamo invertito il verso della disequazione poiché abbiamo diviso primo e 

secondo membro per 032  . 

 

Esempio 22. Risolvere la disequazione  

 

    1

5

4

12

3

23

2

3

2

2






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Si ha: 
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4

10

2

3 



 x

x
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)4(210010)3(5  xxx     ossia  

8210010515  xxx

 

7
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Esempio 23. Risolvere la disequazione:  *) x

2

 - 5x + 6 > 0. 

La disequazione di secondo grado si presenta in forma normale, con a = 1, b = -5, c = 6. 

Il delta è:  = 1 > 0,  A = 1> 0 e soluzioni dell’equazione x

2

 - 5x + 6 = 0  sono x

1  

 = 2, x

2  

= 3.  

Pertanto le soluzioni della disequazione sono:  x < 2,  x > 3 ( fig. 3). 
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                                fig. 3 

 

 

Esempio 24. Risolvere la disequazione:  *) x

2

 - 7x + 10 < 0. 

Moltiplicando 1° e 2° membro per -1 si ottiene la disequazione: 

 

             - x

2

  + 7x - 10 > 0. 

 

Osservato che  = 9 > 0, A = - 1< 0, e che le soluzioni che l’equazione associata - x

2

  + 7x - 10 = 

0 ovvero  x

2

  - 7x + 10 = 0 sono x

1  

 = 2,  x

2  

= 5, si deduce che le soluzioni della disequazione (*) 

sono: 2 < x < 5 ( fig. 4).  
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                                fig. 4 

 

 

Esempio 25. Risolvere la disequazione:  *) x

2

 - 7x + 10 < 0. 

La disequazione di secondo grado si presenta in forma normale, con a = 1, b = -7, c = 10. 

Il delta è:  = 9 > 0,  A = 1> 0 e soluzioni dell’equazione x

2

 - 7x + 10 = 0  sono x

1  

 = 2, x

2  

= 5.  

Pertanto le soluzioni della disequazione sono: 2< x < 5. 

 

Esempio 26. Risolvere la disequazione:  *) x

2

 - x + 1< 0. 

La disequazione di secondo grado si presenta in forma normale, con a = 1, b = -1, c = 1. 

Il delta è:  = -3< 0,  A = 1> 0  

Pertanto la disequazione assegnata non ammette soluzione  

 

Esempio 27. Risolvere la disequazione:  *) 3x

2

 - x > 0. 

La disequazione di secondo grado si presenta in forma normale, con a = 3, b = -1, c = 0. 

Il delta è:  > 0,  A = 1> 0 e soluzioni dell’equazione 3x

2

 - x = 0  sono x

1  

 = 0, x

2  

= 1/3.  

Pertanto le soluzioni della disequazione sono: x < 0, x > 1/3. 

 

Esempio 28. Risolvere la disequazione:  *) 2x

2

 - 1 > 0. 

La disequazione di secondo grado si presenta in forma normale, con a = 2, b = 0, c = -1. 

Il delta è  > 0,  A = 1> 0 e soluzioni dell’equazione 2x

2

 - 1 = 0  sono x

1  

 = 

2

2

 , x

2  

= 

2

2

.  

Pertanto le soluzioni della disequazione sono: 

2

2

,

2

2

 xx . 



Esempio 29. Risolvere la disequazione:  *) 043

2

 xx  

La disequazione di secondo grado si presenta in forma normale, con a = 1, b = 3 , c = -4. 

Il delta è  = 19 > 0,  A = 1 > 0 e soluzioni dell’equazione 043

2

 xx sono x

1  

 = 

2

193 

, x

2  

= 

2

193 

.  

Pertanto le soluzioni della disequazione sono: 

2

193

,

2

193 





 xx . 

 

Esempio 30. Risolvere la disequazione:  *) 032312

2

 xx )(  

La disequazione di secondo grado si presenta in forma normale, con a = 1, b =  312 b ,  

32c  

Il delta è          0432332132131

4

2





 e A = 1 > 0; le soluzioni 

dell’equazione 032312

2

 xx )( sono x

1  

 = 

2

31

, x

2  

= 

2

31

.  

Pertanto le soluzioni della disequazione (*) sono: 

2

31

2

31 





x . 

 

 

Esempio 31. Risolvere la disequazione:  *) 

5

1

24

3

2





x

xx

. 

Si ha: 

 

2

5511

,

2

5511

011103333

3306333306)(3

15

330

15

60)(3

22

22

2

















xxxxxx

xxxxxx
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Esempio 32. Risolvere la disequazione:  *) 

2

22

3

1

5

14

2134

5

12

x

x

xx

x









)(

)(

. 

Si ha: 

 

 

 

     











)()()(

)()()(

222

222

514321513415123

15

5143215

15

13415123

xxxxx

xxxxx

 

 



5

1262111

5

1262111

0602225

5312306018031212

53123013601443

2

222

222













xxxx

xxxxxx

xxxxxx

,

)()(

 

 

Esempio 33. Risolvere la disequazione: 

  *) 

3

1

2

13

2123

2

13

22









 xx

xx

x

)(

)(

. 

 

Si ha: 

 

 

 

 

    0236146636339

0223331236663369

2233312366613233

22133261236133

6

1213326

6

1236133

3

1

2

13

2123

2

13

2

22

22

22

22

22

























xx

xxxxxx

xxxxxx

xxxxx

xxxxx

xx

xx

x

)()()()(

)()()()(

)(

)(

 

 

   

      

  0333

035122726425823633376333

4

0236763332333

2

2









A

xx

 

 

Quindi le soluzioni della disequazioni (*) sono

Rx

 

 


